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ΘΕΜΑ Α.

Α1. Να αποδείξετε ότι αν ορίζονται οι συντελεστές διεύθυνσης λ1, λ2 των −→α ,
−→
β

αντίστοιχα, τότε ισχύει :
−→α⊥
−→
β ⇔ λ1λ2 = −1.

Μονάδες 20

Α2. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις
ως Σωστή (Σ) ή Λάθος (Λ).

i. Για κάθε διάνυσµα −→α ισχύει ότι −→α 2 = |−→α |2.
ii. Αν τα διανύσµατα −→α και

−→
β είναι οµόρροπα,

τότε : −→α ·
−→
β = |−→α |

∣∣∣−→β ∣∣∣ .
Μονάδες 10

ΘΕΜΑ Β. ∆ίνονται τα σηµεία A (3, 2), B (1,−2) και Γ (5,−2).

Β1. Να αποδείξετε ότι τα σηµεία A, B και Γ ορίζουν τρίγωνο. Μονάδες 10

Β2. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ABΓ είναι ισοσκελές. Μονάδες 10

Β3. Αν M είναι το µέσο του BΓ, να ϐρείτε τις συντεταγµένες
του διανύσµατος

−−→
AM. Μονάδες 10

Β4. Να αποδείξετε ότι
−−→
AM⊥

−→
BΓ. Μονάδες 10

ΘΕΜΑ Γ. ∆ίνονται τα διανύσµατα ~α, ~β µε |~α| = 1, |~β| = 4 και (~̂α, ~β) =
π

3
.

΄Εστω, ~u = 4~α + ~β και ~v = 2~α− ~β.

Γ1. Να υπολογίσετε

i. το εσωτερικά γινόµενα −→α ·
−→
β και −→u · −→v ,

ii. τα µέτρα των διανυσµάτων −→u και −→v ,
iii. τη γωνία των διανυσµάτων −→u και −→v .

Μονάδες 24

Γ2. Να ϐρείτε την προβολή του διανύσµατος −→u πάνω στο −→α .
Μονάδες 6

Καλή Επιτυχία !
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