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1. Να αποδείξετε ότι :
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2. Να απλοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις :

(αʹ)
x3 − x

x3 + 2x2 + x
,

(ϐʹ)
x3 + 1

x3 − x2 + x
.

(γʹ)

1

1 + x
+

x

1− x
1

1− x
− x

1 + x

.

3. Να αποδείξετε ότι :
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Με τη χρήση της δεύτερης ταυτότητας να γράψετε το 193 ως διαφορά των τετραγώνων
δύο ακέραιων αριθµών .

4. Αν 0 < β < α, να αποδείξετε ότι :
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5. Να αποδείξετε ότι αν α + β > 0, τότε :
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6. Αν α, β ϑετικοί πραγµατικοί αριθµοί, να αποδείξετε ότι :
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7. Να ϐρείτε τους πραγµατικούς αριθµούς x, y για τους οποίους ισχύει ότι :

(αʹ) (x− 1)2 + (y + 1)2 = 0, (ϐʹ) x2 + y2 + 4x− 6y + 13 = 0.

8. Αν 2 < x < 5, να γράψετε χωρίς το σύµβολο της απόλυτης τιµής τις παρακάτω
παραστάσεις :

(αʹ) A = |x− 2| − |x− 5| (ϐʹ) B =
|2− x|
2− x

+
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x− 5

.

9. Αν −3 < x < 3, να γράψετε χωρίς το σύµβολο της απόλυτης τιµής τις παρακάτω
παραστάσεις :

(αʹ) A = |3− x| − |3 + x|,
(ϐʹ) B = |x− 4| − |x + 4|,

(γʹ) Γ = | − x + 3|+ | − x− 3|,
(δʹ) ∆ = |2x− 6| − | − 2x + 6|.

10. Αν x, y 6= 0, να ϐρείτε τις τιµές που µπορούν να πάρουν οι παραστάσεις
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11. Αν −3 < x < 2 και 1 < y < 3, να αποδείξετε ότι :

|x + y + 2|+ |2x− y − 3|+ x− 2y = 5.

Καλά και ευτυχισµένα Χριστούγεννα !
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