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Στόχος του παρόντος ϕυλλαδίου είναι να αποτελέσει µια αφορµή για επανάληψη πριν τις εξε-

τάσεις. Να προσπαθήσετε να λύσετε τα παρακάτω ϑέµατα, εφόσον πρώτα έχετε µελετήσει τη ϑεωρία

και τις ασκήσεις του σχολικού ϐιβλίου και των σηµειώσεων σας.

Σας εύχοµαι καλό διάβασµα και... καλό Πάσχα !

Θέµα 1ο. (α) Να λύσετε την εξίσωση:
|6x− 3|

3
+ 2 = 2|2x− 1|.

(ϐ) Αν α είναι η ϑετική λύση της εξίσωσης του ερωτήµατος (α), να λύσετε την
ανίσωση: |1− x| < α.

Θέµα 2ο. (α) Να λύσετε την ανίσωση: x2 + 12 < 7x.

(ϐ) Αν ο x είναι λύση της ανίσωσης του ερωτήµατος (α), να γράψετε χωρίς την
απόλυτη τιµή την παράσταση: |x− 3| − |x− 4| − 2|x|.

Θέµα 3ο. (α) Να παραγοντοποιήσετε το τριώνυµο: x2 − 2x + 1.

(ϐ) Να γράψετε χωρίς τη ϱίζα την παράσταση: A =
√

x2 − 2x + 1.

(γ) Να λύσετε την ανίσωση:
5

3
− A

3
<

4− A

2
.

Θέµα 4ο. (α) Να ϐρείτε τις ϱίζες των τριωνύµων: 2x2 − 5x + 3 και x2 − x.

(ϐ) Να ϐρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f(x) =
2x2 − 5x + 3

x2 − x
και ύστερα να

απλοποιήσετε τον τύπο της.

(γ) Να εξετάσετε αν υπάρχει σηµείο της γραφικής παράστασης της συνάρτησης f,
µε τεταγµένη ίση µε 2.

Θέµα 5ο. (α) Να λύσετε την εξίσωση x5 − 81x = 0.

(ϐ) Αν α είναι η µεγαλύτερη ϱίζα της εξίσωσης x5 − 81x = 0, να αποδείξετε ότι

1√
α + 1

+
1√
α− 1

=
√
α.

Θέµα 6ο. ∆ίνεται η συνάρτηση f(x) =
√

x2 − 10x + 25.

(α) Να ϐρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f.

(ϐ) Να λύσετε την εξίσωση f(x) = 2.
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(γ) Να λύσετε την ανίσωση f(x) < 2.

Θέµα 7ο. ∆ίνεται η συνάρτηση f(x) =
x3 − x

x2 + x
.

(α) Να ϐρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f.

(ϐ) Να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης f.

(γ) Να ϐρείτε τις συντεταγµένες των κοινών σηµείων της γραφικής παράστασης της
συνάρτησης f µε τους άξονες.

Θέµα 8ο. ∆ίνεται η συνάρτηση f(x) =
√

8− |1− x|.

(α) Να ϐρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f.

(ϐ) Να ϐρείτε τις συντεταγµένες των κοινών σηµείων της γραφικής παράστασης της
f µε τους άξονες.

(γ) Να αποδείξετε ότι
f (−4)

f (4)− f (−4)
+

f (4)

f (4) + f (−4)
= 4.

Θέµα 9ο. ∆ίνεται η εξίσωση
x2 − λx + λ− 1 = 0. (1)

(α) Να αποδείξετε ότι η εξίσωση έχει πραγµατικές ϱίζες για κάθε λ ∈ R.

(ϐ) Να ϐρείτε την τιµή του λ για την οποία η εξίσωση έχει ϱίζα τον αριθµό
α = 3
√

4 ·
√

3
√

4.

(γ) Αν x1, x2 οι ϱίζες της εξίσωσης (1), να ϐρείτε τις τιµές του λ, για τις οποίες

x2
1x2 + x2

2x1 < 2.

Θέµα 10ο. ∆ίνεται η εξίσωση x2 − λx + λ2 − 3 = 0, λ ∈ R.

(α) Να ϐρείτε τις τιµές του λ για τις οποίες η εξίσωση έχει 2 άνισες πραγµατικές
ϱίζες.

(ϐ) Για λ = 1,

(ϐ1) να ϐρείτε τις ϱίζες x1, x2 της εξίσωσης,
(ϐ2) να ϐρείτε την εξίσωση 2ου ϐαθµού µε ϱίζες τους αριθµούς 2x1 και 2x2,

όπου x1, x2 οι ϱίζες της εξίσωσης του ερωτήµατος (ϐ1).

Θέµα 11ο. ∆ίνεται η συνάρτηση f(x) =
√

x− 3 +
1

x− 5
.

(α) Να ϐρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f.

(ϐ) Να εξετάσετε ποια από τα παρακάτω σηµεία ανήκουν στην γραφική παράσταση
της συνάρτησης f.

A (4, 0) , B (7, 4) , Γ

(
8,

6
√

2 + 1

3

)
.

(γ) Να αποδείξετε ότι :
√

2 ·
√

f(6) ·
√

f(6)− 2 = 2.
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Θέµα 12ο. Στο παρακάτω σχήµα δίνεται η γραφική παράσταση της συνάρτησης f.

(α) Να ϐρείτε το πεδίο ορισµού της συνάρτησης f.

(ϐ) Να ϐρείτε το σύνολο τιµών της συνάρτησης f.

(γ) Να ϐρείτε τις τιµές : f(−3), f

(
−5

2

)
, f(0) και f(1).

(δ) Να λύσετε τις εξισώσεις : f(x) = 0, f(x) = 1 και f(x) = −2.

(ε) Να λύσετε τις ανισώσεις : f(x) > 0 και f(x) > 1.

Θέµα 13ο. ∆ίνονται οι συναρτήσεις

g(x) = x− 9 και f(x) = x2 − 4x + α, α ∈ R.

(α) Αν το σηµείο M (1,−8) ανήκει στη γραφική παράσταση της συνάρτησης f, να
υπολογίσετε την τιµή του α.

(ϐ) Αν α = −5, να ϐρείτε :

(ϐ1) τα κοινά σηµεία των Cf και Cg,
(ϐ2) τις τετµηµένες των σηµείων της Cf που ϐρίσκονται κάτω από την Cg.

Θέµα 14ο. ∆ίνεται η συνάρτηση: f(x) = x2 − (λ+ 1)x + λ− 2, λ ∈ R.

(α) Να αποδείξετε η γραφική παράσταση της f έχει δύο κοινά σηµεία µε τον άξονα
x′x, για κάθε τιµή του πραγµατικού αριθµού λ.

(ϐ) Αν x1, x2 οι τετµηµένες των κοινών σηµείων της Cf µε τον x′x, να ϐρείτε την
τιµή του λ ώστε x1 + x2 = 3.

(γ) Για την τιµή του λ που ϐρήκατε στο ερώτηµα (ϐ), να ϐρείτε τα κοινά σηµεία της
Cf µε τους άξονες.
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