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ΘΕΜΑ Α

Α1. Να αποδείξετε ότι η διάµεσος ορθογωνίου τριγώνου που ϕέρουµε από την κο-
ϱυφή της ορθής γωνίας είναι ίση µε το µισό της υποτείνουσας.

Μονάδες 10

Α2. Να διατυπώσετε τον ορισµό του ϱόµβου.
Μονάδες 5

Α3. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας,
δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η
πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασµένη.

i. ∆ύο κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά αν και µόνο αν η διάκεντρος τους ισούται
µε το άθροισµα των ακτίνων τους.

ii. Κάθε σηµείο που ισαπέχει από τα άκρα ενός ευθύγραµµου τµήµατος
ανήκει στη µεσοκάθετο του.

iii. Το άθροισµα των γωνιών κυρτού ν−γώνου είναι (2ν + 4) ορθές.
iv. ∆ύο ορθογώνια τρίγωνα που έχουν δύο πλευρές ίσες µια προς µία είναι

πάντοτε ίσα.
v. Η διάµεσος ενός τραπεζίου ισούται µε το άθροισµα των ϐάσεων του.

Μονάδες 5·2=10

ΘΕΜΑ Β

∆ίνεται παραλληλόγραµµο ABΓ∆ και E το µέσο της BΓ.
΄Εστω ότι η προέκταση της ∆E τέµνει την προέκταση της AB στο σηµείο Z.

Β1. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ∆EΓ και BEZ είναι ίσα.
Μονάδες 12

Β2. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ∆BZΓ είναι παραλληλόγραµµο.
Μονάδες 8

Β3. Να αποδείξετε ότι AZ = 2∆Γ.
Μονάδες 5
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ΘΕΜΑ Γ

∆ίνεται τραπέζιο ABΓ∆ (AB‖Γ∆) µε AB = 2∆Γ και η διαγώνιος του AΓ είναι
διχοτόµος της γωνίας Â.
Φέρουµε τη διχοτόµο της γωνίας ∆̂ η οποία τέµνει την AΓ στο σηµείο M.
΄Εστω K το µέσο της διαγωνίου B∆ και Z το σηµείο στο οποίο η προέκταση της MK
τέµνει την BΓ.

Γ1. Να αποδείξετε ότι το σηµείο M είναι το µέσο της AΓ.
Μονάδες 8

Γ2. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο MZΓ∆ είναι παραλληλόγραµµο.
Μονάδες 10

Γ3. Να αποδείξετε ότι MK =
∆Γ
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Μονάδες 7

ΘΕΜΑ ∆

∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ABΓ µε Â = 90o και B̂ = 60o. ΄Εστω ότι το A∆ είναι το
ύψος που ϕέρουµε από την κορυφή A και τα E, Z είναι τα µέσα των πλευρών AΓ
και AB αντίστοιχα.

∆1. Να αποδείξετε ότι EZ = AB.
Μονάδες 7

∆2. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα EAZ και A∆B είναι ίσα.
Μονάδες 10

∆3. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο AE∆ είναι ισόπλευρο.
Μονάδες 8

Σας ευχόµαστε επιτυχία !

Ο ∆ιευθυντής

Οι Εισηγητές
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