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Θέµα Α

Α1. Να αποδείξετε ότι για οποιουσδήποτε µιγαδικούς αριθµούς z1 και z2 ισχύει η
σχέση

z1 + z2 = z1 + z2.

Α2. Αν α+βi και γ+δi είναι µιγαδικοί αριθµοί, όπου α, β, γ, δ ∈ R και γ+δi 6= 0,
να αποδείξετε ότι

α + βi

γ + δi
=
αγ + βδ

γ2 + δ2
+
βγ − αδ
γ2 + δ2

i.

Α3. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή Λάθος
(Λ).

i. Για οποιονδήποτε µιγαδικό αριθµό z ισχύει Im (z) =
z− z

2i
.

ii. Αν οι z,w δύο ϕανταστικοί αριθµοί, µε w 6= 0, τότε ο µιγαδικός αριθµός
z

w
είναι πραγµατικός.

iii. Ισχύει i2012κ+2 = 1, για οποιονδήποτε ακέραιο αριθµό κ.
iv. Για οποιουσδήποτε z,w ∈ C µε z2 + w2 = 0 ισχύει z = w = 0.

v. Αν Im(z + i) = 8 τότε οι εικόνες των µιγαδικών αριθµών z στο µιγαδικό
επίπεδο ϐρίσκονται στην ευθεία y = 8.

vi. Αν z = x + yi, µε x, y > 0 τότε οι εικόνες των µιγαδικών z, z, −z, −z είναι
κορυφές ορθογωνίου παραλληλογράµµου.

vii. Ο µιγαδικός αριθµός z = (1 + i)ν − (1− i)ν , ν ∈ N∗, είναι ϕανταστικός.

Θέµα Β

∆ίνεται η εξίσωση

z +
1

z
= −1 (1)

(αʹ) Να λύσετε στο σύνολο των µιγαδικών αριθµών την εξίσωση (1).
(ϐʹ) Αν z µια οποιαδήποτε ϱίζα της εξίσωσης (1), να αποδείξετε ότι

i. z3 = 1

ii. z20 + z19 = −1.
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