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Θέµα Α

Α1. Αν z1, z2 είναι µιγαδικοί αριθµοί, να αποδείξετε ότι :

|z1 · z2| = |z1| · |z2| .

Α2. Τι ορίζουµε ως µέτρο ενός µιγαδικού αριθµού z;
Α3. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή Λάθος

(Λ).
i. Για κάθε z1, z2 ∈ C αν |z1| = |z2| τότε z1 = z2.
ii. Για κάθε z ∈ C ισχύει ότι |z| = |−z|.
iii. Αν z ∈ C και |z|2 = z2, τότε z ∈ R.
iv. Αν |z| = 1, τότε |z + i|2 = 2 + 2Im (z).
v. Το µέτρο της διαφοράς δύο µιγαδικών αριθµών ισούται µε την απόσταση

των εικόνων τους.

vi. Αν z ∈ C µε |z| = 2, τότε ο µιγαδικός αριθµός w = z+
4

z
είναι πραγµατικός.

vii. Αν z ∈ C και ισχύει ότι
z + z

2
− z− z

2
i + 2 = 0, τότε η ελάχιστη τιµή του

|z| ισούται µε 2.

Θέµα Β

Θεωρούµε τους µιγαδικούς αριθµούς z για τους οποίους ισχύει :

|z + 2| = 2 |z− 1| (1)

Β1. Να αποδείξετε ότι ο γεωµετρικός τόπος των εικόνων των µιγαδικών αριθµών z
είναι ο κύκλος µε κέντρο K (2, 0) και ακτίνα ρ = 2.

Β2. Αν z1, z2 είναι δύο µιγαδικοί αριθµοί που ικανοποιούν την εξίσωση (1), να
αποδείξετε ότι :

|z1 + z2 − 4| ≤ 4.

Β3. Αν ο µιγαδικός αριθµός z ικανοποιεί την εξίσωση (1), να αποδείξετε ότι η εικόνα
του w = iz + 2− 2i ανήκει στον κύκλο του ερωτήµατος Β1.
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