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Θέµα Α

Α1. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f(x) = αx, α > 0, είναι παραγωγίσιµη στο R
και να ϐρείτε τον τύπο της παραγώγου της.

Α2. Πότε µία συνάρτηση f λέγεται παραγωγίσιµη σε ένα σηµείο x0 του πεδίου
ορισµού της ;

Θέµα Β

Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή Λάθος (Λ).
Να αιτιολογήσετε τις απαντήσεις σας.

(αʹ) Αν µια συνάρτηση f δεν είναι συνεχής σε ένα σηµείο x0, τότε δεν µπορεί να
είναι παραγωγίσιµη στο x0.

(ϐʹ) Ισχύει (3x)′ = x · 3x−1, για κάθε x ∈ R.

(γʹ) Ισχύει (σφx)′ = − 1

ηµ2x
, για κάθε x ∈ R− {x| ηµx = 0}.

(δʹ) Για κάθε x ∈ R ισχύει (ηµx2)
′
= συν2x.

(εʹ) Ισχύει lim
x→1

ln x

x− 1
= 1.

(ϛʹ) Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f(x) = x3 + x έχει εφαπτόµενη ευθεία
που είναι παράλληλη στον άξονα x′x.

(Ϲʹ) Η ευθεία µε εξίσωση y = 2x − 1, εφάπτεται στην γραφική παράσταση της
συνάρτησης f(x) = x2 − 2x + 3 στο σηµείο µε τετµηµένη x0 = 2.

(ηʹ) Αν η συνάρτηση f : R→ R είναι παραγωγίσιµη στο x0 ∈ R, τότε

lim
h→0

f(x0 + h)− f(x0 − h)

h
= 2f ′(x0).

Σας εύχοµαι επιτυχία !

Νικόλαος ∆. Κατσίπης
www.nikolaoskatsipis.gr

1


