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Θέµα Α

Α1. ΄Εστω µια συνάρτηση συνεχής σε ένα διάστηµα ∆ και παραγωγίσιµη στο εσω-
τερικό του ∆. Πότε λέµε ότι η συνάρτηση f στρέφει τα κοίλα προς τα άνω ή
είναι κυρτή στο ∆;

Α2. Ποιες είναι οι πιθανές ϑέσεις σηµείων καµπής µιας συνάρτησης f σ΄ ένα δι-
άστηµα ∆;

Α3. Πότε η ευθεία x = x0 λέγεται κατακόρυφη ασύµπτωτη της γραφικής παράστα-
σης µιας συνάρτησης f;

Θέµα Β

Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή Λάθος (Λ).

(αʹ) Αν µια συνάρτηση f είναι κυρτή σ΄ ένα διάστηµα ∆, τότε η εφαπτοµένη της
γραφικής παράστασης της f σε κάθε σηµείο του ∆ ϐρίσκεται κάτω από τη
γραφική της παράσταση, µε εξαίρεση το σηµείο επαφής τους.

(ϐʹ) Αν µια συνάρτηση f είναι δύο ϕορές παραγωγίσιµη στο R και στρέφει τα κοίλα
προς τα άνω, τότε κατ’ ανάγκη ϑα ισχύει f ′′(x) > 0, για κάθε πραγµατικό
αριθµό x.

(γʹ) Στα σηµεία καµπής η εφαπτοµένη της Cf ¨διαπερνα¨ την καµπύλη.

(δʹ) Μια πολυωνυµική συνάρτηση 3ου ϐαθµού έχει οπωσδήποτε ένα σηµείο καµ-
πής.

(εʹ) Μια κατακόρυφη ασύµπτωτη µιας συνάρτησης f µπορεί να έχει δύο κοινά
σηµεία µε την Cf .

(ϛʹ) Οι πολυωνυµικές συναρτήσεις ϐαθµού µεγαλύτερου ή ίσου του 2 δεν έχουν
ασύµπτωτες.

(Ϲʹ) Αν f(x) = e−x (ln x − x), τότε lim
x→0+

[
(f(x))2 ηµ

1

f(x)
− f(x)

]
= 0.
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