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ΘΕΜΑ Α

Α1. Θεωρείστε τον παρακάτω ισχυρισµό:
Για κάθε Ϲεύγος συναρτήσεων f, g : (0,+∞)→ R, αν ισχύει lim

x→x0
f(x) = +∞

και lim
x→x0

g(x) = −∞, τότε lim
x→x0

(f(x) + g(x)) = 0.

α) Να χαρακτηρίσετε τον παραπάνω ισχυρισµό γράφοντας το γράµµα Α,
αν είναι αληθής, ή το γράµµα Ψ, αν είναι ψευδής.
.....................................................................................
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ϐ) Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας στο ερώτηµα α).
...........................................................................................................
...........................................................................................................
...........................................................................................................
...........................................................................................................
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Α2. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή
Λάθος (Λ).

i. Αν lim
x→x0

f(x) = 0 και f(x) > 0 κοντά στο x0, τότε lim
x→x0

1

f(x)
= +∞.

ii. Αν lim
x→x0

f(x) = −∞, τότε f(x) > 0 κοντά στο x0.

iii. Αν α > 1, τότε lim
x→−∞

αx = 0.

iv. Αν lim
x→x0

1

f(x)
= +∞ ή −∞, τότε lim

x→x0
f(x) = 0.

v. Για κάθε συνάρτηση f η οποία είναι γνησίως ϕθίνουσα στο R και υπάρ-
χει το lim

x→−∞
f(x), ισχύει ότι lim

x→−∞
f(x) = −∞.
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ΘΕΜΑ Β

Β1. Να ϐρείτε, αν υπάρχουν, τα παρακάτω όρια :

i. lim
x→−∞

|2x3 − 5x2|+ 2021x− 1

−x3 + 5x + 1

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................
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ii. lim
x→0

συνx

x

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................
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iii. lim
x→+∞

e−x
2

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................
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iv. lim
x→0+

ln x

x

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................
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v. lim
x→+∞

ηµx

x2

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................
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vi. lim
x→−∞

√
4x2 + 1 + 2x

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................

...................................................
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Β2. Να ϐρείτε το όριο lim
x→1

f(x), αν ισχύει ότι lim
x→1

x− 2

f(x)
= +∞.

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................
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Σας εύχοµαι επιτυχία !

¨Τα Μαθηµατικά γεννήθηκαν, δεν κατασκευάστηκαν.¨

Henri Poincare, 1854-1912, Γάλλος µαθηµατικός.
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