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1. ∆ίνεται ο κύκλος C µε κέντρο το σηµείο K(3, 2), ο οποίος διέρχεται από το
σηµείο A(5, 4).

(αʹ) Να ϐρείτε την εξίσωση του κύκλου C.

(ϐʹ) Να ϐρείτε την εφαπτοµένη του κύκλου C στο σηµείο του A.

(γʹ) Να ϐρείτε τις εφαπτοµένες του κύκλου C που είναι παράλληλες στο
διάνυσµα

−→
KA.

(δʹ) Να αποδείξετε ότι το σηµείο P(−3, 4) είναι εξωτερικό σηµείο του κύκλου
C και να ϐρείτε τις εφαπτοµένες του C που διέρχονται από το σηµείο P.
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2. ∆ίνεται η εξίσωση:

x2 + y2 − 4λx− 2λy − 5 = 0, λ ∈ R. (1)

(αʹ) Να αποδείξετε ότι για κάθε τιµή του λ η εξίσωση (1) παριστάνει κύκλο.
Να εκφράσετε συναρτήσει του λ το κέντρο και την ακτίνα του.

(ϐʹ) Να αποδείξετε ότι τα κέντρα των κύκλων που ορίζονται από την εξίσωση
(1) ϐρίσκονται σε µια ευθεία, της οποίας να ϐρείτε την εξίσωση.

(γʹ) Να προσδιορίσετε την τιµή του λ για την οποία κύκλος που ορίζεται από
την εξίσωση (1) εφάπτεται της ευθείας ε : 2x + y + 1 = 0.

(δʹ) Να εξετάσετε αν υπάρχει τιµή του λ για την οποία ο κύκλος που ορίζεται
από την εξίσωση (1) εφάπτεται στον άξονα x′x.
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¨Τα Μαθηµατικά είναι χωρίς καµιά αµφιβολία η µόνη οικουµενική γλώσσα¨.

Connes, Alain, 1947−, Γάλλος µαθηµατικός.
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