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΄Ασκηση 1η: ∆ίνεται η εξίσωση x2 + y2 − 4x + 2y − 11 = 0.

(αʹ) Να αποδείξετε ότι η παραπάνω εξίσωση παριστάνει κύκλο C του οποίου να
ϐρείτε το κέντρο και την ακτίνα.

(ϐʹ) Να ϐρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης του κύκλουC στο σηµείο τουA(−2,−1).
(γʹ) Να ϐρείτε τις εξισώσεις των εφαπτοµένων του κύκλου C που είναι κάθετες στην

ευθεία η : 3x− 4y + 15 = 0.

(δʹ) Να ϐρείτε τις εξισώσεις των εφαπτοµένων του κύκλου C που διέρχονται από το
σηµείο B (6, 3).

(εʹ) Να εξετάσετε αν η ευθεία η : 3x− 4y+15 = 0 είναι εφαπτοµένη του κύκλου C.
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΄Ασκηση 2η: ∆ίνεται η εξίσωση

x2 + y2 − 2 + λ(x− y + 2) = 0, όπου λ ∈ R (1)

(αʹ) Να δείξετε ότι η εξίσωση (1) παριστάνει κύκλο για κάθε πραγµατικό αριθµό λ
διαφορετικό από το 2 και να ϐρείτε το κέντρο και την ακτίνα του.

(ϐʹ) Να ϐρείτε τι παριστάνει η εξίσωση για λ = 2.

(γʹ) Να ϐρείτε το γεωµετρικό τόπο των κέντρων των κύκλων που ορίζονται από την
εξίσωση (1).

(δʹ) Να αποδείξετε ότι οι παραπάνω κύκλοι διέρχονται από σταθερό σηµείο, το
οποίο και να ϐρεθεί.

(εʹ) Να αποδείξετε ότι όλοι οι κύκλοι που ορίζονται από την εξίσωση (1) εφάπτονται
της ευθείας ε : −x+ y = 2.
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