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...και κάνουµε Μαθηµατικά !

1ο Φύλλο Εργασίας
Εγγεγραµµένες Γωνίες

Καθηγητής : Νικόλαος ∆. Κατσίπης

΄Ασκηση:

∆ίνεται κύκλος µε κέντρο O και διάµε-
τρο BΓ.
Επίσης, η ακτίνα του κύκλου είναι ρ =

5 cm και
_
AB=

1

2

_
ΓA.

(αʹ) Να υπολογίσετε το µέτρο των γω-
νιών του τριγώνου ABΓ, δικαιολο-
γώντας τις απαντήσεις σας.

(ϐʹ) Να υπολογίσετε τα µήκη των
πλευρών του τριγώνου ABΓ, δι-
καιολογώντας τις απαντήσεις σας.

Λύση:

(αʹ) Επειδή η BΓείναι διάµετρος του κύκλου τότε
_
ΓB= 180o.

΄Οµως ισχύει ότι :
_
ΓB=

_
ΓA +

_
AB .

΄Αρα:

_
ΓA +

_
AB= 180o

_
ΓA +

_
ΓA

2
= 180o

2
_
ΓA +2

_
ΓA

2
= 2 · 180o

2
_
ΓA +

_
ΓA= 360o

3
_
ΓA= 360o

_
ΓA= 120o
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Οπότε :
_
AB=

1

2

_
ΓA= 60o.

Η γωνία ΓÂB είναι εγγεγραµµένη και ϐαίνει σε ηµικύκλιο, άρα ΓÂB = 90o.

Η γωνία AΓ̂B είναι εγγεγραµµένη και ϐαίνει στο τόξο
_
AB, άρα ϑα ισούται

µε το µισό του µέτρου του τόξου. ΄Εχουµε:

AΓ̂B =

_
AB

2
= 30o.

Με όµοιο τρόπο ϐρίσκουµε ότι : AB̂Γ =

_
ΓA

2
= 60o.

(ϐʹ) Αφού η BΓ είναι διάµετρος του κύκλου, τότε BΓ = 2ρ = 10 cm.
Από τον τριγωνοµετρικό πίνακα έχουµε ότι ηµ30o = 0, 5.
Στο ορθογώνιο τρίγωνο ABΓ, ισχύει ότι :

ηµΓ̂ =
AB

BΓ

ηµ30o =
AB

10

0, 5 =
AB

10
AB = 10 · 0, 5 cm

AB = 5 cm

Εφαρµόζουµε το Πυθαγόρειο ϑεώρηµα στο ορθογώνιο τρίγωνο ABΓ και
έχουµε:

BΓ2 = AΓ2 + AB2

102 = AΓ2 + 52

AΓ2 = 100− 25 ή AΓ2 = 75

AΓ =
√

75 cm ή AΓ =
√

25 · 3 cm

AΓ =
√

25 ·
√

3 cm ή AΓ = 5
√

3 cm

Παρατηρήσεις :

΄Ενας άλλος τρόπος για την λύση του
ερωτήµατος (ϐ΄) είναι να σχεδιάσου-
µε την ακτίνα OA, όπως ϕαίνεται
στο διπλανό σχήµα. Εύκολα απο-
δεικνύεται ότι το τρίγωνο AOB είναι
ισόπλευρο και έτσι AB = OA =
OB = 5 cm. Για τον υπολογισµό της
ΓA εφαρµόζουµε το Πυθαγόρειο ϑε-
ώρηµα στο ορθογώνιο τρίγωνο BAΓ.

Νικόλαος ∆. Κατσίπης
www.nikolaoskatsipis.gr

2 Σχ. ΄Ετος 2019-2020



Γεωµετρία Β΄ Γυµνασίου Γυµνάσιο Θήρας

¨Ν’ αγαπάς την ευθύνη. Να λες εγώ, εγώ µονάχος µου ϑα σώσω τον κόσµο.Αν χαθεί,

εγώ ϑα ϕταίω¨

Νίκος Καζαντζάκης , 1883− 1957, ΄Ελληνας συγγραφέας.
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