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΄Ασκηση:

(αʹ) Να ϐρείτε τις συντεταγµένες των
σηµείων A, B και Γ.

(ϐʹ) Να ϐρείτε τα µήκη των πλευρών
του τριγώνου ABΓ.

(γʹ) Να εξετάσετε αν το τρίγωνο ABΓ
είναι ορθογώνιο.

(δʹ) Να ϐρείτε το εµβαδόν του τριγώνου
ABΓ.

(εʹ) Να σχεδιάσετε το ύψος A∆ του
τριγώνου ABΓ και να ϐρείτε το
µήκος του.

(ϛʹ) Αν E είναι το συµµετρικό του ση-
µείου B ως προς τον άξονα x′x, να
ϐρείτε :

i. τις συντεταγµένες του σηµε-
ίου E,

ii. το εµβαδόν του τετραπλεύρου
AΓEB.

Λύση:

(αʹ) Οι συντεταγµένες των σηµείων είναι :

A (6, 4) , B (2, 1) και Γ (10,−5) .

(ϐʹ) Θεωρούµε τα σηµεία :

K (2, 4) , Λ (2,−5) και M (10, 4) .
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Τα τρίγωνα AKB, BΛΓ και AMΓ ε-
ίναι ορθογώνια.
Στο ορθογώνιο τρίγωνο BKA, σύµ-
ϕωνα µε το Πυθαγόρειο ϑεώρηµα:

AB2 = BK2 + AK2

AB2 = 32 + 42

AB2 = 9 + 16

AB2 = 25

AB =
√

25

AB = 5.

Στα ορθογώνια τρίγωνα BΛΓ και AMΓ, σύµφωνα µε το Πυθαγόρειο ϑεώρη-
µα, προκύπτει ότι :

BΓ = 10 και AΓ =
√

97.

(γʹ) ΄Εχουµε ότι :
AB2 = 25, BΓ2 = 100 και AΓ2 = 97.

΄Αρα:
AB2 + AΓ2 = 25 + 97 = 122 6= BΓ2.

Οπότε, το τρίγωνο ABΓ δεν είναι ορθογώνιο.

(δʹ) Ισχύει ότι :

(ABΓ) = (KΛΓM)− (AKB)− (BΛΓ)− (AMΓ)

= ΛΓ ·KΛ− KB ·KA

2
− ΛB · ΛΓ

2
− MA ·MΓ

2

=

(
8 · 9− 3 · 4

2
− 6 · 8

2
− 4 · 9

2

)
τ.µ

= (72− 6− 24− 18) τ.µ
= 24 τ.µ

(εʹ) Σχεδιάζουµε το ύψος A∆.
Γνωρίζουµε ότι (ABΓ) = 24 τ.µ .
΄Αρα:
( ϐάση ) · ( αντίστοιχο ύψος)

2
= 24

BΓ · A∆

2
= 24

10 · A∆

2
= 24

10 · A∆ = 2 · 24

10 · A∆ = 48A∆ =
48

10
A∆ = 4, 8.

Νικόλαος ∆. Κατσίπης
www.nikolaoskatsipis.gr

2 Σχ. ΄Ετος 2019-2020



Μαθηµατικά Β΄ Γυµνασίου Γυµνάσιο Θήρας

(ϛʹ) i. E (2,−1)

ii. Θα υπολογίσουµε το εµβαδόν
του τριγώνου BEΓ. ΄Εχουµε:

(BEΓ) = (BΛΓ)− (EΛΓ)

=
ΛB · ΛΓ

2
− ΛE · ΛΓ

2
= (24− 16) τ.µ
= 8 τ.µ

Οπότε :

(AΓEB) = (ABΓ) + (BEΓ)

= (24 + 8) τ.µ
= 32 τ.µ

¨Αυτοί που ϑα δουν καθαρά την αλήθεια των µαθηµατικών, ϑα µπορέσουν να

ϑαυµάσουν το µεγαλείο και τη δύναµη της ϕύσης, σ΄ αυτή τη διπλή απειρία που µας

περιτριγυρίζει από παντού και να µάθουν από αυτή τη ϑαυµαστή ϑεώρηση πώς να

γνωρίσουν τον εαυτό τους , ϐλέποντάς τον τοποθετηµένο ανάµεσα σε µια απειρία και

ένα τίποτα κίνησης, ανάµεσα σε µια απειρία και ένα τίποτα χρόνου. ΄Ετσι ϑα

µπορέσουν να µάθουν να αξιολογούν δίκαια τον εαυτό τους και να σχηµατίζουν

συλλογισµούς που να αξίζουν εν τέλει περισσότερο από όλες τις µαθηµατικές γνώσεις¨

Blaise Pascal, 1623− 1662, Γάλλος µαθηµατικός-ϕυσικός.
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