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ΘΕΜΑ Α

Α1. Πότε λέµε ότι µια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη σε ένα κλειστό διάστηµα
[α, β] του πεδίου ορισµού της ;

...........................................................................................................
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...........................................................................................................
Μονάδες 16

Α2. Θεωρείστε τον παρακάτω ισχυρισµό:
Κάθε συνάρτηση f που είναι συνεχής στο x0, είναι παραγωγίσιµη στο σηµείο

αυτό.

α) Να χαρακτηρίσετε τον παραπάνω ισχυρισµό γράφοντας το γράµµα Α,
αν είναι αληθής, ή το γράµµα Ψ, αν είναι ψευδής.
.....................................................................................
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ϐ) Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας στο ερώτηµα α).
...........................................................................................................
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Α3. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή
Λάθος (Λ).

i. Για κάθε x ∈ R ισχύει ότι (συνx)′ = ηµx.
ii. Για κάθε x ∈ R ισχύει ότι (3x)′ = x · 3x−1.
iii. Για δύο οποιεσδήποτε συναρτήσεις f και g παραγωγίσιµες στο x0,

ισχύει : (f · g)′(x0) = f ′(x0)g(x0)− f(x0)g
′(x0).

iv. Ισχύει ότι (σφx)′ = − 1

ηµ2x
, για κάθε x ∈ R− {x| ηµx = 0}.

v. Για κάθε x 6= 0 ισχύει ότι (ln |x|)′ = 1

x
.

vi. Για κάθε x ∈ R ισχύει ότι (ηµx2)
′
= συν2x.

vii. Ισχύει ότι lim
x→e

ln x− 1

x− e
=

1

e
.
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ΘΕΜΑ Β

Β1. ∆ίνεται η συνάρτηση g(x) =
x

x− 1
, x ∈ R\{1}. Να ϐρείτε την εφαπτοµένη

της γραφικής παράστασης της συνάρτησης g στο σηµείο της M(2, g(2)).
...........................................................................................................
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...........................................................................................................
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Β2. Η εφαπτοµένη ε της γραφικής πα-
ϱάστασης της συνάρτησης f(x) = ln x
στο σηµείο A(x0, f(x0)) είναι κάθετη

στην ευθεία η : y = −3

2
x− 2.

Να ϐρείτε το x0.
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Σας εύχοµαι επιτυχία !

¨Φτασµένες οι προλήψεις σε µια καθαρότητα µαθηµατική, µας οδηγούν στη ϐαθύτερη

γνώση του κόσµου.¨

Οδυσσέας Ελύτης, 1911− 1996, ΄Ελληνας ποιητής.
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