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ΘΕΜΑ Α

Α1. Να διατυπώσετε το Θεώρηµα Μέσης Τιµής του ∆ιαφορικού Λογισµού και να
το ερµηνεύσετε γεωµετρικά.
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...........................................................................................................
...........................................................................................................
...........................................................................................................
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...........................................................................................................
...........................................................................................................
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Α2. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή
Λάθος (Λ).

i. Για κάθε συνάρτηση f η οποία είναι συνεχής στο [α, β] και παραγωγίσι-
µη στο (α, β), ισχύει ότι υπάρχει ξ ∈ (α, β) τέτοιο ώστε η εφαπτοµένη
της Cf στο A (ξ, f(ξ)) να είναι παράλληλη στον άξονα x′x.

ii. Αν η συνάρτηση f είναι συνεχής στο κλειστό διάστηµα [α, β] και παρα-
γωγίσιµη στο ανοικτό διάστηµα (α, β) µε f ′(x) 6= 0 για κάθε x ∈ (α, β),
τότε f(α) 6= f(β).

iii. Αν µια συνάρτηση f είναι συνεχής σε ένα κλειστό διάστηµα [α, β], πα-
ϱαγωγίσιµη στο ανοικτό διάστηµα (α, β) µε f(α) < f(β), τότε υπάρχει
εφαπτοµένη της Cf που έχει ϑετική κλίση.

iv. Αν η συνάρτηση f είναι δύο ϕορές παραγωγίσιµη στο R και f ′′(x) 6=
0 για κάθε x ∈ R, τότε η εξίσωση f(x) = 0 έχει τρεις, τουλάχιστον,
πραγµατικές ϱίζες.
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ΘΕΜΑ Β

Β1. Στο διπλανό σχήµα ϕαίνεται η γραφι-
κή παράσταση µιας παραγωγίσιµης
συνάρτησης f : R → R.
Θεωρείστε τον ισχυρισµό:
Υπάρχει εφαπτοµένη της Cf η

οποία σχηµατίζει µε τον άξονα x′x γω-

νία ω =
π

4
.

α) Να χαρακτηρίσετε τον παραπάνω ισχυρισµό γράφοντας το γράµµα Α,
αν είναι αληθής, ή το γράµµα Ψ, αν είναι ψευδής.
.....................................................................................
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ϐ) Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας στο ερώτηµα α).
...........................................................................................................
...........................................................................................................
...........................................................................................................
...........................................................................................................
...........................................................................................................

Μονάδες 25

Β2. Στο διπλανό σχήµα ϕαίνονται οι γρα-
ϕικές παραστάσεις δύο παραγωγίσι-
µων συναρτήσεων f, g : R → R, οι
οποίες τέµνονται στα σηµεία A(4, 3)
και B(6, 1).
Να αποδείξετε ότι υπάρχει ξ ∈ (4, 6)
τέτοιο, ώστε οι εφαπτοµένες των Cf

και Cg στα σηµεία M(ξ, f(ξ)) και
N(ξ, g(ξ)) να είναι µεταξύ τους πα-
ϱάλληλες.

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................
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Σας εύχοµαι επιτυχία !
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