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΄Οριο Συνάρτησης στο x0 ∈ R
Ολιγόλεπτη γραπτή δοκιµασία

Καθηγητής : Νικόλαος ∆. Κατσίπης

Ονοµατεπώνυµο: .................................................

Βαθµός : .................................................

ΘΕΜΑ Α

Α1. Να διατυπώσετε το κριτήριο παρεµβολής.

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................
Μονάδες 10

Α2. ΄Εστω το πολυώνυµο P (x) = ανx
ν + αν−1x

ν−1 + . . .+ α1x + α0 και x0 ∈ R.
Να αποδείξετε ότι

lim
x→x0

P (x) = P (x0).

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................
Μονάδες 10

Α3. ∆ίνεται συνάρτηση f µε πεδίο ορισµού το
A = [0, 6], της οποίας η γραφική παράστα-
ση ϕαίνεται στο διπλανό σχήµα. Από τις
παρακάτω προτάσεις να επιλέξετε την σω-
στή.

Α. lim
x→3+

f(x) = 5 Β. lim
x→3−

f(x) = 4 Γ. lim
x→6

f(x) = 5 ∆. lim
x→3

f(x) = 5

Μονάδες 5

Α4. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή Λάθος (Λ).

i. Ισχύει |ηµx| < |x|, για κάθε x ∈ R∗.
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ii. Αν lim
x→x0

f(x) < 0, τότε f(x) < 0 κοντά στο x0.

iii. Αν ισχύει lim
x→x0

|f(x)| = 0, τότε ισχύει και lim
x→x0

f(x) = 0

iv. Για κάθε Ϲεύγος συναρτήσεων f, g για τις οποίες υπάρχουν τα όρια lim
x→x0

f(x),

lim
x→x0

g(x) και f(x) < g(x) για κάθε x κοντά στο x0, ισχύει ότι

lim
x→x0

f(x) < lim
x→x0

g(x).

v. Αν lim
x→x0

|f(x)| = 1, τότε κατ΄ ανάγκη ϑα είναι lim
x→x0

f(x) = 1 ή lim
x→x0

f(x) = −1.

Μονάδες 25

ΘΕΜΑ Β

Να υπολογίσετε τα όρια :

Β1. lim
x→0

συν2x− συνx
x

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................
Μονάδες 15

Β2. lim
x→0

ηµ2x + συνx− 1

x

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................
Μονάδες 10

Β3. lim
x→−1

|x2 + 2| − |x− 2|√
x + 5− 2

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................
Μονάδες 15

Β4. lim
x→0

x2ηµ
1

x

...........................................................................................................

...........................................................................................................

...........................................................................................................
Μονάδες 10

Σας εύχοµαι επιτυχία !

¨ Αν στις άλλες επιστήµες ϑέλουµε να καταλήγουµε σε ϐεβαιότητα χωρίς αµφιβολία, σε αλήθεια

χωρίς σφάλµα, πρέπει να ϑέσουµε τα ϑεµέλια της γνώσης στα Μαθηµατικά. ¨

Bacon, Roger, 1214-1292 , ΄Αγγλος ϕιλόσοφος.
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