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Θέµα 17ο. ΄Εστω η παραγωγίσιµη συνάρτηση f : R → R, µε την f ′ συνεχή, ώστε να ισχύουν:

• f(0) = 0, f(1) = 2 και

• |f ′(x)| > 1, για κάθε x ∈ R.
(αʹ) Να δείξετε ότι υπάρχει ένα τουλάχιστον x0 ∈ (0, 1), ώστε

f ′(x0) = 2.

(ϐʹ) Να δείξετε ότι :
i. f ′(x) > 1, για κάθε x ∈ R,
ii. η συνάρτηση

g(x) = f(x)− x, x ∈ R,

είναι γνησίως αύξουσα.
(γʹ) Να δείξετε ότι η εξίσωση

f(x) = x +
1

2
,

έχει ακριβώς µια πραγµατική λύση.
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