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Ερωτήσεις Κατανόησης

1. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή Λάθος (Λ).

(αʹ) ∆ύο αντίθετα διανύσµατα έχουν αντίθετους συντελεστές διεύθυνσης.

(ϐʹ) Αν
π

2
< (

̂⃗
α, β⃗) < π, τότε α⃗ · β⃗ < 0.

(γʹ) Αν α⃗, β⃗ οµόρροπα, τότε α⃗ · β⃗ = |α⃗| · |β⃗|.
(δʹ) Ισχύει ότι det (α⃗, 2α⃗) = 2.

(εʹ) Για οποιαδήποτε διανύσµατα α⃗, β⃗, ισχύει ότι |α⃗+ β⃗| ≤ |α⃗|+ |β⃗|.
(ϛʹ) Για οποιαδήποτε διανύσµατα α⃗, β⃗, ισχύει ότι |α⃗ · β⃗| = |α⃗| · |β⃗|.

(Ϲʹ) Για οποιαδήποτε διανύσµατα α⃗, β⃗, ισχύει ότι
(
α⃗ · β⃗

)2
= α⃗2 · β⃗2.

(ηʹ) Για οποιαδήποτε διανύσµατα α⃗, β⃗ και γ⃗ ̸= 0⃗, αν α⃗ · γ⃗ = β⃗ · γ⃗, τότε α⃗ = β⃗.

(ϑʹ) Για οποιαδήποτε διανύσµατα α⃗, β⃗, αν α⃗2 = β⃗2, τότε α⃗ = β⃗.

(ιʹ) Αν το ABΓ είναι ισόπλευρο τρίγωνο πλευράς 2, τότε
−→
AB ·

−→
AΓ = 4.

2. Θεωρήστε τον παρακάτω ισχυρισµό:
Για οποιαδήποτε διανύσµατα α⃗ και β⃗ µε α⃗ · β⃗ = 0, ισχύει ότι : α⃗ = 0⃗ ή β⃗ = 0⃗.

(αʹ) Να χαρακτηρίσετε τον παραπάνω ισχυρισµό γράφοντας το γράµµα Α, αν είναι
αληθής, ή το γράµµα Ψ, αν είναι ψευδής.

(ϐʹ) Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας στο ερώτηµα (α΄).

3. Να συµπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς προτάσεις.

(αʹ) Αν τα διανύσµατα α⃗ = (x, 1) και β⃗ = (1, 3) είναι κάθετα, τότε ο πραγµατικός
αριθµός x είναι ίσος µε .......... .

(ϐʹ) ∆ίνονται τα σηµεία A(−1, 5) και B(−3, 1). Αν το σηµείο M(x, y) είναι το µέσο
του ευθύγραµµου τµήµατος AB, τότε x =.......... και y = ...........

(γʹ) Αν τα διανύσµατα α⃗ και β⃗ είναι αντίθετα και ο συντελεστής διεύθυνσης του
διανύσµατος α⃗ είναι ίσος µε 4, τότε ο συντελεστής διεύθυνσης του διανύσµατος
β⃗ ισούται µε .......... .

(δʹ) Αν για τα µη µηδενικά διανύσµατα α⃗ και β⃗ ισχύει ότι α⃗+2β⃗ = 0⃗, τότε η γωνία
των α⃗ και β⃗ είναι .......... .
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(εʹ) Αν τα διανύσµατα α⃗ = (λ,−9) και β⃗ = (−1, λ) είναι αντίρροπα, τότε ο
πραγµατικός αριθµός λ είναι ίσος µε .......... .

Ασκήσεις

1. ΄Εστω τα διανύσµατα α⃗, β⃗ για τα οποία ισχύει ότι :

|α⃗| = 1 |β⃗| = 2 και α⃗ ⊥
(
α⃗+ β⃗

)
.

(αʹ) Να αποδείξετε ότι α⃗ · β⃗ = −1.

(ϐʹ) Να υπολογίσετε τη γωνία των διανυσµάτων α⃗ και β⃗.
(γʹ) Αν u⃗ = α⃗+ β⃗, να υπολογίσετε τη γωνία των διανυσµάτων β⃗ και u⃗.
(δʹ) Αν w⃗ = α⃗+ λβ⃗, να υπολογίσετε τον πραγµατικό αριθµό λ ώστε τα διανύσµατα

w⃗ και β⃗ να είναι κάθετα.

2. ∆ίνεται ϱόµβος ABΓ∆ µε κέντρο O, πλευρά 4 και Â = 60o.
Να υπολογίσετε τα εσωτερικά γινόµενα:

(αʹ)
−→
AB ·

−−→
A∆ (ϐʹ)

−−→
A∆ ·

−→
BΓ (γʹ)

−−→
O∆ ·

−→
AO (δʹ)

−−→
O∆ ·

−→
OB (εʹ)

−−→
A∆ ·

−→
Γ∆.

3. ∆ίνονται τα σηµεία : A(3, 2) , B (−1,−2) και Γ (1,−3) .

(αʹ) Να αποδείξετε ότι τα σηµεία A, B και Γ ορίζουν τρίγωνο.
(ϐʹ) Αν το ABΓ∆ είναι παραλληλόγραµµο, να ϐρείτε τις συντεταγµένες του σηµείου

∆.
(γʹ) Να ϐρείτε τη γωνία που σχηµατίζει το διάνυσµα

−→
AB µε τον άξονα x′x.

4. ∆ίνονται τα διανύσµατα α⃗ = (λ,−1), β⃗ = (λ+ 1, λ) και γ⃗ = (1, 1), µε λ ∈ R.

(αʹ) Να αποδείξετε ότι για οποιαδήποτε τιµή του πραγµατικού αριθµού λ, τα δια-
νύσµατα α⃗ και β⃗ δεν είναι συγγραµµικά.

(ϐʹ) Αν (α⃗+ β⃗) ∥ γ⃗, να ϐρείτε την τιµή του πραγµατικού αριθµού λ.

5. ∆ίνονται τα σηµεία :
A(3, 2) και B(−2, 3).

(αʹ) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο AOB είναι ορθογώνιο και ισοσκελές, όπου O η
αρχή των αξόνων.

(ϐʹ) Να ϐρείτε σηµείο M του άξονα y′y, τέτοιο, ώστε τα σηµεία A, M και B να είναι
συνευθειακά.

6. ∆ίνονται τα διανύσµατα α⃗ = (3, 4) και β⃗ = (1, 2).

(αʹ) Να ϐρείτε το διάνυσµα v⃗ το οποίο είναι οµόρροπο µε το α⃗ και έχει µέτρο ίσο
µε 10.

(ϐʹ) Να αποδείξετε ότι τα διανύσµατα α⃗ και β⃗ δεν είναι συγγραµµικά.
(γʹ) Να γράψετε το διάνυσµα u⃗ = (1, 4) ως γραµµικό συνδυασµό των α⃗ και β⃗.
(δʹ) Να αναλυθεί το διάνυσµα w⃗ = (−7, 24) σε δύο κάθετες συνιστώσες από τις

οποίες η µια να είναι παράλληλη στο διάνυσµα α⃗.

¨Τα πράγµατα αυτού του κόσµου δεν µπορούν να κατανοηθούν χωρίς τη γνώση των

Μαθηµατικών¨

Bacon Roger , 1214− 1292, ΄Αγγλος ϕιλόσοφος.
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