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Θέµα 10ο. ∆ίνεται η συνάρτηση g(x) = ex + ln(x + 1).

(αʹ) Να ϐρείτε το πεδίο ορισµού και το σύνολο τιµών της συνάρτησης g.

(ϐʹ) Να αποδείξετε ότι υπάρχει µοναδικό x0 ∈ (−1,+∞) τέτοιο ώστε

ex0 = ln
1

x0 + 1
.

(γʹ) Αν α ∈ (−1, x0) και β ∈ (x0,+∞), όπου x0 ο πραγµατικός αριθµός που
αναφέρεται στο προηγούµενο ερώτηµα, να αποδείξετε ότι η εξίσωση

g(α)

1− x
+

g(β)

x− 2
= 0,

έχει µια τουλάχιστον ϱίζα στο (1, 2).

(δʹ) Να ϐρείτε όλες τις συνεχείς συναρτήσεις f : (−1,+∞) → R, οι οποίες ικανο-
ποιούν τη σχέση

f2(x) = g2(x), για κάθε x ∈ (−1,+∞).
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