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ΘΕΜΑ

∆ίνεται η εξίσωση δευτέρου ϐαθµού

x2 − 2x− 1 = 0.

(α΄) Να αποδείξετε ότι η παραπάνω εξίσωση έχει δύο άνισες πραγµατικές ϱίζες x1
και x2.

∆ = β2 − 4αγ = (−2)2 − 4 · 1 · (−1) = 4 + 4 = 8 > 0,
άρα η εξίσωση έχει δύο άνισες πραγµατικές ϱίζες.

(ϐ΄) Να ϐρείτε την τιµή των παραστάσεων:

i. x1 + x2 ii. x1 · x2 iii. x21 + x22.

i. x1 + x2 = −β

α
= −−2

1
= 2.

ii. x1 · x2 =
γ

α
=

−1

1
= −1.

iii. x21 + x22 = (x1 + x2)
2 − 2x1x2 = 22 − 2(−1) = 4 + 2 = 6..

Μονάδες 30

(γ΄) Να ϐρείτε µια εξίσωση δευτέρου ϐαθµού που έχει ϱίζες τους αριθµούς :

x1 = 1−
√
2 και x2 = 1 +

√
2.

x1 + x2 = 1−
√
2 + 1 +

√
2 = 2.

x1 · x2 =
(
1−

√
2
)
·
(
1 +

√
2
)
= 11 −

(√
2
)2

= 1− 2 = −1.

΄Αρα, η Ϲητούµενη εξίσωση: x2 − 2x− 1 = 0.

Μονάδες 30
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