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ΘΕΜΑ Α

Α1. ΄Εστω µία συνάρτηση f η οποία είναι συνεχής σε ένα διάστηµα ∆. Αν ισχύει
f ′(x) > 0 για κάθε εσωτερικό σηµείο x του ∆, να αποδείξετε ότι η f είναι
γνησίως αύξουσα σε όλο το ∆.
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Α2. Να χαρακτηρίσετε καθεµιά από τις παρακάτω προτάσεις ως Σωστή (Σ) ή Λάθος
(Λ).

i. Για κάθε συνάρτηση f η οποία είναι συνεχής, γνησίως αύξουσα σ΄ ένα
διάστηµα ∆ και παραγωγίσιµη στο εσωτερικό του ∆, ισχύει ότι f ′(x) > 0
για κάθε x στο εσωτερικό του ∆.

ii. Για όλες τις συναρτήσεις f, g οι οποίες είναι παραγωγίσιµες στο R µε
f ′(x) = g′(x) για κάθε x ∈ R, ισχύει ότι f(x) = g(x) για κάθε x ∈ R.

iii. Για κάθε συνάρτηση f η οποία είναι παραγωγίσιµη στο R∗ µε f ′(x) = 0 για
κάθε x ∈ R∗, ισχύει ότι η f είναι σταθερή στο R∗.

iv. Αν µια συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη στο R µε f ′(x) = f(x) για κάθε
x ∈ R, τότε υπάρχει c ∈ R τέτοιο, ώστε f(x) = cex, για κάθε x ∈ R.

Μονάδες 20

Νικόλαος ∆. Κατσίπης
www.nikolaoskatsipis.gr

1 Σχ. ΄Ετος 2023-2024



Μαθηµατικά Προσανατολισµού Γ΄ Λυκείου Γενικό Λύκειο Θήρας

ΘΕΜΑ Β

∆ίνεται η συνάρτηση f(x) = ln x + 3x + 2, x > 0.

Β1. Να µελετήσετε την f ως προς την µονοτονία.
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Β2.

i. Να ϐρείτε το σύνολο τιµών της συνάρτησης f.
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ii. Να αιτιολογήσετε γιατί η εξίσωση f(x) + 2023 = 0 έχει µοναδική ϑετική
λύση.
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Σας εύχοµαι επιτυχία !

¨ Αν στις άλλες επιστήµες ϑέλουµε να καταλήγουµε σε ϐεβαιότητα χωρίς αµφιβολία, σε

αλήθεια χωρίς σφάλµα, πρέπει να ϑέσουµε τα ϑεµέλια της γνώσης στα Μαθηµατικά. ¨

Bacon, Roger, 1214-1292 , ΄Αγγλος ϕιλόσοφος.
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