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1. ∆ίνεται ABΓ∆ παραλληλόγραµµο µε AB = 2A∆. Φέρουµε τη διχοτόµο της γωνίας
∆̂ του παραλληλογράµµου, η οποία τέµνει την AB στο E.

Ορισµός

Παραλληλόγραµµο
λέγεται το τε-
τράπλευρο
που έχει
τις απέναντι
πλευρές του
παράλληλες.

Σηµείωση

Ιδιότητες

παραλληλο-

γράµµου:

Οι απέναντι
πλευρές του
είναι ίσες.
Οι απέναντι
γωνίες του είναι
ίσες.
Οι διαγώνιοι
του διχοτοµο-
ύνται.
∆ύο διαδοχικές
του γωνίες είναι
παραπληρωµα-
τικές.

(αʹ) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο A∆E είναι ισοσκελές.

(ϐʹ) Είναι το σηµείο E µέσο της πλευράς AB; Να αιτιολογήσετε την απάντηση σας.

(γʹ) Να αποδείξετε ότι η EΓ διχοτοµεί τη γωνία Γ̂ του παραλληλογράµµου.

(δʹ) Να αποδείξετε ότι η γωνία ∆ÊΓ είναι ορθή.
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2. ∆ίνεται παραλληλόγραµµο ABΓ∆ και η διαγώνιός του B∆.

Σηµείωση

΄Ενα τε-

τράπλευρο

είναι παραλ-

ληλόγραµµο

αν ισχύει
ένα από τα
παρακάτω:
- Οι απέναντι
πλευρές του
είναι ίσες.
- ∆ύο απένατι
πλευρές του
είναι ίσες και
παράλληλες
- Οι απέναντι
γωνίες του ανά
δύο είναι ίσες.
- Οι διαγώνιοι
του διχοτοµο-
ύνται.

Από τις κορυφές A και
Γ ϕέρουµε τις κάθετες AE και ΓZ στη B∆, που την τέµνουν στα σηµεία E και Z
αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι :

(αʹ) Τα τρίγωνα A∆E και ΓBZ είναι ίσα.
(ϐʹ) Το τετράπλευρο AEΓZ είναι παραλληλόγραµµο.
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3. ∆ίνεται τρίγωνο ABΓ και η διάµεσός του AM. Στην προέκταση της διαµέσου M∆
του τριγώνου AMΓ ϑεωρούµε σηµείο E ώστε M∆ = ∆E. Να αποδείξετε ότι :

(αʹ) Το τετράπλευρο AMΓE είναι παραλληλόγραµµο.
(ϐʹ) Η BE διέρχεται από το µέσο της διαµέσου AM.
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Τα Μαθηµατικά είναι η ϐασίλισσα των επιστηµών.

Gauss, Johann Carl Friedrich, 1777− 1855, Γερµανός µαθηµατικός.
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