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Στόχοι Να σχεδιάζω και να συγκρίνω διανύσµατα και να ϐρίσκω τη γωνία τους. Να κατασκευ-
άζω αθροίσµατα και διαφορές και να χρησιµοποιώ οποιοδήποτε σηµείο αναφοράς. Να συνδέω
διανυσµατικές ισότητες µε σχήµατα και γεωµετρικά συµπεράσµατα.

Οι σύντοµες απαντήσεις γράφονται εδώ. Οι εκτενείς λύσεις και αιτιολογήσεις γράφονται στο τετράδιο.

Σχεδίαση
και σύγκριση

΄Ασκηση 1

Να σχεδιάσετε σε κάθε κελί ένα Ϲεύγος µη µηδενικών διανυσµάτων µε τις ιδιότητες που
αναγράφονται.

∆ιαφορετικοί παράλληλοι ϕορείς ΄Ιδιος ϕορέας

Οµόρροπα
΄Ισα µέτρα ∆ιαφορετικά µέτρα

Αντίρροπα
∆ιαφορετικά µέτρα ΄Ισα µέτρα

Σε ποιο κελί σχεδιάσατε ίσα διανύσµατα και σε ποιο αντίθετα;
Ονοµάστε τα διανύσµατα α⃗, �⃗ και γράψτε τις σχέσεις στα δύο κελιά.

΄Ισα διανύσµατα
και ίσα µέτρα

΄Ασκηση 2

Γράψτε Σ ή Λ. Αιτιολογήστε προφορικά τις σωστές προτάσεις και δώστε ένα σχήµα στο
τετράδιο για κάθε λανθασµένη. Τα Α και Β είναι διαφορετικά σηµεία.
α) Αν |α⃗| = |�⃗|, τότε α⃗ = �⃗. . . . . .

ϐ) ∆ύο αντίθετα διανύσµατα έχουν ίσα µέτρα. . . . . .

γ) ∆ύο αντίρροπα διανύσµατα είναι πάντοτε αντίθετα. . . . . .

δ) Αν |−−→ΑΜ| = |−−→ΜΒ|, τότε το Μ είναι το µέσο του ΑΒ. . . . . .

ε) Αν −−→ΑΜ = −−→ΜΒ, τότε το Μ είναι το µέσο του ΑΒ. . . . . .

Προσέχω Το µέτρο ενός διανύσµατος είναι αριθµός. ΄Ισα µέτρα δεν σηµαίνει πάντο-
τε ίσα διανύσµατα.

Γωνία
διανυσµάτων

΄Ασκηση 3

Στο παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ είναι Α̂ = 80◦. Να υπολογίσετε τις γωνίες :

80◦

Α Β

Γ∆

α)
(−→ΓΒ,
−→Γ∆
)
= . . . . . . . ϐ)

(−−→ΒΑ,
−→ΒΓ
)
= . . . . . . .

γ)
(−→ΒΓ,
−→∆Α
)
= . . . . . . . δ)

(−−→ΒΑ,
−→Γ∆
)
= . . . . . . .
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Κατασκευή
αθροίσµατος
και διαφοράς

΄Ασκηση 4

Σχεδιάστε τα Ϲητούµενα διανύσµατα στα πλέγµατα. Στο ϐ) σχεδιάστε πρώτα το −�⃗.
α) α⃗ + �⃗

α⃗

�⃗

ϐ) α⃗ − �⃗

α⃗

�⃗

∆ιαδοχικά
διανύσµατα
Σηµείο αναφοράς

΄Ασκηση 5

Τα Ο και Ρ είναι δύο οποιαδήποτε σηµεία αναφοράς. Συµπληρώστε και σηµειώστε στο
σχήµα τα ϐέλη που χρειάζεστε.

α)
−−→
ΟΑ + −−→ΑΒ = . . . . . . . . . . . .

ϐ)
−−→
ΟΒ −

−−→
ΟΑ = . . . . . . . . . . . .

γ)
−→ΡΒ − −→ΡΑ = . . . . . . . . . . . .

Α
Β

Ο Ρ

Αλλάζει το διάνυσµα −−→ΑΒ όταν αλλάζει το σηµείο αναφοράς ; . . . . . . .

Πράξεις σε
παραλληλόγραµµο

΄Ασκηση 6

Στο παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ το Μ είναι το µέσο του ΑΒ. Συµπληρώστε µε ένα διάνυσµα
του σχήµατος και αιτιολογήστε µία απάντηση στο τετράδιο.

α)
−→∆Α + −→∆Γ = . . . . . . . . . . . .

ϐ)
−→∆Γ − −→∆Α = . . . . . . . . . . . .

γ)
−→ΓΒ + −−→ΜΒ = . . . . . . . . . . . .

Α Β

Γ∆

Μ

΄Αθροισµα
αντίθετων
διανυσµάτων

΄Ασκηση 7

Οι διαγώνιοι του παραλληλογράµµου ΑΒΓ∆ τέµνονται στο Ο.

α)
−−→
ΟΑ +

−−→
ΟΓ = . . . . . . . . .

ϐ)
−−→
ΟΒ +

−−→
Ο∆ = . . . . . . . . .

γ)
−−→
ΟΑ +

−−→
ΟΒ +

−−→
ΟΓ +

−−→
Ο∆ = . . . . . . . Α Β

Γ∆

Ο

Αιτιολογήστε προφορικά, αξιοποιώντας µια ιδιότητα των διαγωνίων.

Ταύτιση σηµείων
και µηδενικό
διάνυσµα

΄Ασκηση 8

Αν −→ΓΑ + −→ΓΒ = −→∆Α + −→∆Β − −→∆Γ, να αποδείξετε ότι τα σηµεία Γ και ∆ ταυτίζονται.
Αξιοποιήστε : −→∆Α − −→ΓΑ = . . . . . . . . . και −→∆Β − −→ΓΒ = . . . . . . . . . .

Τελικά: −→∆Γ = . . . . . . . , οπότε Γ . . . . ∆. Αιτιολογήστε στο τετράδιο.

«΄Οπως σε καθετί άλλο, έτσι και σε µια µαθηµατική ϑεωρία, η οµορφιά µπορεί να γίνει

αντιληπτή, αλλά όχι να εξηγηθεί.»

΄Αρθουρ Κέιλι, 1821–1895, ΄Αγγλος µαθηµατικός.
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