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IIpaypatikoi ApiOpot 20 @uAdo epyaoiag

Ot Ipdgeig kat ot 1610t teg toug Kabnynmg: NikoAaog A. Katoinng
Ovopaten@vupo: Tupnpa: Hpepounvia:

Ztwoxor Epappode 1610tnteg rpddemv kat SuvAapemv Katl Bacikeég TaUTOTTES.

1616tn1eG TRV
npdgewv.

Erupeplouky)
Bomta:
aB+y) =
aB + ay.

AvtiBetot apiBpoti:

10 dBpolopa toug
etvat 0.

Avtiotpogpot
apOpot:

T0 YIVOHEVO TOUG
etvat 1.

Katavo® tyv 10oduvapia, i) ouvenaywyr) Kat toug OUVOECHIOUG «1)», «KaD.
XpNno1pomole anaywyr o€ Atorno Kat avurapadsiypata.

Ot avaAutikég AUoelg ypapovial oto TeTpadio.
‘Aoknon 1
Na ouprAnpooste ta Kevd tou mivaka, ya a, B,y € R.

I816tntEg TV Npafewv

I816tnTa IIpooOson IToAAanAactacpog
Avtipetafetike) a+B= a-f=
[TpooetalploTiKy) a+(B+y) = a-(B-y) =

Oudétepo otoikeio a+...=a a-...=a
i"ﬁ;;gp“é a+(.)=(.)+a=0 a-...=""=1a#o.

O —a A¢yetat

O 1 Aéyetat
’ a
avtifetog 10U a.

avtiotpogdog 10U a.

Ermpepiotikn
Biéma a- B+y) =i
‘Aoknon 2
Na ouprmAnpooete ta Keva Kat va AttloAOy1)OeTe TTPOPOPIKA.
a) Ava< 0, tote —a 0. O avtiotpogog tou —1 eivat
B) Av ot a, B eival opoonpot, tote a3 0.
y) O avtiBetog tou a — B eivat . O avtiotpoog tou é etvat
8) af=0¢& . Mmopouv va eivat kat ot 8Uo pundev;
g) aB+#0 & .

ot) Av a+ B = 0, oxvel urtoxpentikd a = 0 1 8 = 0; Av 61, va dwoete éva avura-
padetypa.

‘Aokrnon 3

Atvetat n tapdotaon A = 1 + 3(2a — 38) — 2(a — B) — .

a) Na armdoromjoste v A.

B) Twa= ) Kat B = ~3 va UToAoyioete tv Ty s

‘Aoknon 4

a a, B,y € R 6ivovtatA=a—-3B+4y, B=3—-a—2y.

a) Av ot A, B eivat avtifetot, va Sei§ete ot 8 = y.

B) Ioyxuet 1o avtiotpodo; Na aitloAoynoste v ardvinor oag.
‘Aoknon 5

Ot apBpot a, B eivat avtiotpodot kat €xouv abpotopa 2.

Na urtoAoyioete tnv 1PN g napaoctaong A = a(3 — B) + B(3 — a).
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[Ipotepatdtnta
npagemv.
Ia a # 0:
a’=1,

b 1

a = —.
av

1610t teg
duvapenv.
laa#0,
wveZ:
atab = gttv
(@)’ = a

Adyot apOpov.

ZX0AKO BBAio, o.
50.

Tautotnteg

Anayoeyn oe
artorno.

TX0AkO B1BAio, o.
48-49.

Ano6 1o oxnpa
otV napaotaon.

AAyeBpikn
napaotaon.

Tpdneda Ospatov
13088

‘Aoknorn 6
Na uroAoyioete T1G TIPEG TV TTAPAOCTACEDV.
a) A=4-4-2-3(7-8)
o p=(-1el- 1) (-0
3 2 4
V) T=(-47-271-5-(-3)- 2 (-2)*

-1
8) A = (_1)2026 _ (_1)2027 + (i) _ 22

‘Aornon 7

Ia a, B8 # 0, va arAororoeTe TG TIAPACTACELS.
(a®)®-a

1 -2
o B) (a2 *(ap)’ n o' ()
210 (B) va avagépete T1g 1610TN1EG TRV SUVAPEDV TIOU XP1O1OITOEITE.
‘Acknon 8

, ..a_3 , :
Atvetatl ot — = 2" Na urntoAoyioete TG TIHEG:

4a a- a+f
a) 35 B) oG Y) -
‘Aoknon 9

Na artodeiete 11§ ITAPAKAT® TAUTOTTES.
a) (—a-p)?=a’+2aB+ f>
B) (a+B+vy)?=a’+B+y>+2aB+2ay+ 28y
1\2 1\?
Y) (x+—) —(x——) =4, x=#0.
X X
‘Aoknoq 10
Av a € Z kat o a? etvat ieptttdg, va anodei€ete 011 0 a etvatl epttrdg.
Ynodeiln: Tt 9a ouvéBatve yia tov a2, av o a Htav dptiog;

‘Aoknon 11

Fevikod Aukelo Orpag

‘Eva tetpdywvo €xel mAeupd x pétpa, pe x > 0. Augavoupe v 2

MAEUPA TOU KATA 2 PETpda.

a) Na ekppaoete adyeBpikd tnv av§non tou epBadou.

B) Me ) dapépion ToU OXNUATOG, va €§NYNOETE ylati 1 auinon
etvat 4x + 4 tepaymvika petpa.

X

‘Aoknon 12

Atvetat A = x — x(x% — x) — (x — 3)(2x + 1). Na amlonofjoste tv A xat va Bpeite tv Ty
1

T ax=—=.
nsy 2

‘Aoknon 13
Ta x, y € R divetat A = 2(x + y)? — (x — y)? — 6xy — 2.
a) Na 6ei€ete 611 A = X2,

B) Xpnowornowwviag 1o (a), Xopig peyddeg apOunukeg npdelg, va ypawete v mna-
paoctaocn B = 2 - 20222 — 20202 — 6 - 2021 — 1 ®¢ TEIPAYOVO QUOIKOU apldpou Kat va

nipoodilopioete tov ap1Opo auvto.

«Av ot apdpuol bev givat duopgot, bev EEpw Tt gival OUopo.»
Paul Erdés, 1913-1996, Ouyypog pabnpatikog

Nwkodaog A. Katoirng
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