
Γεωµετρία Α΄ Λυκείου Γενικό Λύκειο Θήρας

Στοιχεία και είδη τριγώνων 1ο ϕύλλο εργασίας

1ο κριτήριο ισότητας (ΠΓΠ) Καθηγητής : Νικόλαος ∆. Κατσίπης

Ονοµατεπώνυµο: . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . . Τµήµα: . . . . . . Ηµεροµηνία : . . . . . . . . . . . . . . .

Στόχοι 1. Αναγνωρίζω και κατασκευάζω είδη και στοιχεία τριγώνου.
2. Αντιστοιχίζω κορυφές και αιτιολογώ την ισότητα τριγώνων µε ΠΓΠ.
3. Εφαρµόζω τις προτάσεις για ισοσκελή τρίγωνα, µεσοκάθετο και ίσα τόξα.

Είδη τριγώνων

Ως προς τις
πλευρές
Σκαληνό: τρεις
άνισες.
Ισοσκελές : δύο
ίσες.
Ισόπλευρο: τρεις
ίσες.

Ως προς τις
γωνίες
Οξυγώνιο : τρεις
οξείες.
Ορθογώνιο : µία
ορθή.
Αµβλυγώνιο : µία
αµβλεία.

΄Ασκηση 1

Να σχεδιάσετε στο τετράδιο, µε κανόνα και διαβήτη, ένα τρίγωνο που να είναι :

α) οξυγώνιο και σκαληνό,
ϐ) αµβλυγώνιο και σκαληνό,
γ) ορθογώνιο και σκαληνό,
δ) οξυγώνιο και ισοσκελές,

ε) αµβλυγώνιο και ισοσκελές,
στ) ορθογώνιο και ισοσκελές,
Ϲ) ισόπλευρο.

∆ιάµεσος
Το ευθύγραµµο τµήµα
που ενώνει µία κορυφή µε
το µέσο της απέναντι
πλευράς.

∆ιχοτόµος
Το τµήµα της διχοτόµου
µιας γωνίας του τριγώνου
από την κορυφή µέχρι την
απέναντι πλευρά.

΄Υψος
Το κάθετο ευθύγραµµο
τµήµα από µία κορυφή
προς την ευθεία της
απέναντι πλευράς.

∆ευτερεύοντα
στοιχεία

΄Ασκηση 2

Να σχεδιάσετε µε κανόνα και διαβήτη ένα ισοσκελές και αµβλυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε
ΑΒ = ΑΓ και Α̂ > 90◦. Να ϕέρετε :
α) τη διχοτόµο Α∆, ϐ) το ύψος ΒΕ, γ) τη διάµεσο ΓΜ,
δ) τα ύψη από τις κορυφές Α και Γ.

Απέναντι,
περιεχόµενη,
προσκείµενες

΄Ασκηση 3

Στο τρίγωνο ΑΒΓ του σχήµατος να συµπληρώσετε :

α) Πλευρά απέναντι από τη Γ̂: . . . . . . . . .
ϐ) Περιεχόµενη γωνία των ΑΒ, ΑΓ: . . . . . . . . . . .
γ) Προσκείµενες γωνίες στη ΒΓ: . . . . . . . . . . . . . . . ..

Α

Β Γ

1ο κριτήριο (ΠΓΠ) Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες µία προς µία και τις
περιεχόµενες σε αυτές γωνίες ίσες, τότε είναι ίσα.

Σε ίσα τρίγωνα

Απέναντι από ίσες
γωνίες ϐρίσκονται
ίσες πλευρές και
απέναντι από ίσες
πλευρές ίσες
γωνίες.

΄Ασκηση 4

Να εξηγήσετε γιατί είναι ίσα τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΕ∆ του διπλα-
νού σχήµατος.

Α

Β
Γ

∆
Ε

Να συµπληρώσετε : Β̂ = . . . . . . . , Γ̂ = . . . . . . . , ΒΓ = . . . . . . . . . .
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Η περιεχόµενη
γωνία

΄Ασκηση 5

Παρατηρήστε τα δύο τρίγωνα του σχήµατος.
α) Ποια στοιχεία τους είναι ίσα ;
ϐ) Είναι τα τρίγωνα ίσα ; Να αιτιολογήσετε.
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Συµπέρασµα: ∆ύο πλευρές ίσες µία προς µία και µία ίση µη περιεχόµενη γωνία δεν
εξασφαλίζουν την ισότητα δύο τριγώνων.

Πόρισµα I, σελίδα 42: Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο οι γωνίες της ϐάσης του είναι ίσες
και η διχοτόµος της γωνίας της κορυφής είναι διάµεσος και ύψος.

Εφαρµογή ΠΓΠ
΄Ασκηση 6

Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ ϕέρουµε τη διχοτόµο Α∆.
α) Να συγκριθούν τα τρίγωνα ΑΒ∆ και ΑΓ∆.
ϐ) Να αποδειχθεί ότι Β̂ = Γ̂ και ότι η διχοτόµος Α∆ είναι διάµεσος
και ύψος.
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Μεσοκάθετος Είναι η ευθεία που διέρχεται από το µέσο του ευθύγραµµου τµήµατος
και είναι κάθετη σε αυτό.

Πόρισµα III, σελίδα 42: Κάθε σηµείο της µεσοκαθέτου ενός ευθύγραµµου τµήµατος
ισαπέχει από τα άκρα του.

Κατασκευή µε
κανόνα και
διαβήτη

΄Ασκηση 7

Με κανόνα και διαβήτη να ϐρείτε ένα σηµείο της ευθείας ε

το οποίο να ισαπέχει από τα σηµεία Α και Β.
Υπόδειξη : Φέρτε τη µεσοκάθετο του ΑΒ.
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Απόδειξη µε ΠΓΠ
΄Ασκηση 8

Να αποδείξετε ότι :

Πόρισµα IV, σελίδα 42: «Αν δύο τόξα ενός κύκλου είναι ίσα τότε και οι χορδές τους
είναι ίσες.»

Υπόδειξη : Συγκρίνετε τα τρίγωνα ΟΑΒ και ΟΓ∆ µε το ΠΓΠ.
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Ισοσκελές
και προεκτάσεις

΄Ασκηση 9

∆ίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ µε ΑΒ = ΑΓ. Προεκτείνουµε την ΒΓ και προς τα δύο της
άκρα, κατά ίσα τµήµατα Β∆ και ΓΕ. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο Α∆Ε είναι ισοσκελές.

«Μη είναι ϐασιλικήν ατραπόν επί γεωµετρίαν.»

µτφρ:δεν υπάρχει ϐασιλικός [σύντοµος] δρόµος για να µάθεις γεωµετρία.

Ευκλείδης, 4-3ος αιώνας π.Χ., Αρχαίος ΄Ελληνας µαθηµατικός.
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