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Στόχοι Συνδέω το λu⃗ µε τη ϕορά και το µέτρο του. Χρησιµοποιώ γραµµικούς συνδυασµούς και
τη συνθήκη παραλληλίας. Ελέγχω αν τρία σηµεία είναι συνευθειακά και εφαρµόζω τον
τύπο του µέσου.

Σχολικό ϐιβλίο : παρ. 1.3. Σύντοµες απαντήσεις εδώ, αναλυτικές λύσεις στο τετράδιο.

Πρόσηµο
και µέτρο

΄Ασκηση 1

∆ίνεται |u⃗| = 2. Σχεδιάστε από το Ο τα 2u⃗, −1
2 u⃗, 0u⃗ και συµπληρώστε τον πίνακα.

Ο
u⃗

∆ιάνυσµα Μέτρο Φορά ως προς u⃗

2u⃗ . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

−1
2 u⃗ . . . . . . . . . . . . . . . . . . .

0u⃗ . . . . . . . . . . . . . . . . . . .
Για λ ∈ R: |λu⃗| = . . . . . . . . |u⃗|. ΄Εχει ϕορά το 0u⃗;
Συζήτηση: Αν |⃗v| = 2|u⃗|, ισχύει αναγκαστικά v⃗ = 2u⃗; Αιτιολογήστε.

∆ιαβάζω
το σχήµα

΄Ασκηση 2

Στο παραλληλόγραµµο ΑΒΓ∆ είναι −−→ΒΑ = α⃗, −→Α∆ = �⃗ και το Μ είναι µέσο του Γ∆.

α⃗

�⃗

Μ

Α

Β Γ

∆

Εκφράστε µε τα α⃗, �⃗:
−→ΑΓ = . . . . . . . . . . . −→Β∆ = . . . . . . . . . . .
−−→ΓΜ = . . . . . . . . . . . −−→∆Μ = . . . . . . . . . . .
−−→ΑΜ = . . . . . . . . . . . . . .
Αιτιολογήστε τις απαντήσεις για τα −−→ΓΜ και −−→ΑΜ.

Για v⃗ , 0⃗:
u⃗ ∥ v⃗

⇔ u⃗ = λv⃗,
λ ∈ R.

΄Ασκηση 3

Για τα διαφορετικά σηµεία Α, Β, Γ, ∆ ισχύει

2−−→ΑΒ − 5−→ΓΒ = −→∆Β + 3−→∆Γ.

α) Γράψτε −→∆Γ = −→ΒΓ − −→Β∆ και δείξτε ότι −→Β∆ = −1
2
−→ΑΓ.

ϐ) Τι συµπεραίνετε για τη ϕορά και τα µέτρα των −→Β∆, −→ΑΓ; Είναι και αντίθετα ; Αιτιολο-
γήστε.

Σηµείο αναφοράς
Σηµεία στην
ίδια ευθεία

΄Ασκηση 4

Για Α , Β και σηµείο Ρ ισχύει 2−→ΡΑ + 3−→ΡΒ − 5−→ΡΓ = 0⃗.
α) Με σηµείο αναφοράς το Α, να δείξετε ότι −→ΑΓ = 3

5
−−→ΑΒ.

ϐ) Αιτιολογήστε ότι τα Α, Β, Γ είναι συνευθειακά. Σχεδιάστε τη ϑέση του Γ και ϐρείτε τον

λόγο
ΑΓ
ΓΒ

.
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Σχήµα
Συνδυασµοί
Συµπέρασµα

΄Ασκηση 5

Σε τρίγωνο ΑΒΓ δίνονται σηµεία ∆, Ε, Ζ µε

−→Α∆ =
1
3
−−→ΑΒ,

−→ΓΕ =
1
3
−→ΒΓ,

−→ΑΖ =
2
3
−→ΑΓ.

α) Σηµειώστε τα ∆, Ε, Ζ στο σχήµα. Προσέξτε τη ϕορά του
−→ΓΕ.
ϐ) Εκφράστε τα −→∆Ε και −→∆Ζ ως γραµµικούς συνδυασµούς
των −−→ΑΒ και −→ΑΓ.
γ) ∆είξτε ότι −→∆Ε = 2−→∆Ζ. Ποια είναι η ϑέση του Ζ στο τµήµα
∆Ε ;

Α

Β Γ

Τύπος µέσου
ως γραµµικός
συνδυασµός

΄Ασκηση 6

Τα Μ, Ν είναι µέσα των πλευρών ΑΒ, ΑΓ τριγώνου ΑΒΓ και Ο είναι οποιοδήποτε σηµείο
αναφοράς.
α) Με τον τύπο του µέσου του ϐιβλίου, συµπληρώστε :
−−→
ΟΜ = . . . .

−−→
ΟΑ+ . . . .

−−→
ΟΒ,

−−→
ΟΝ = . . . .

−−→
ΟΑ+ . . . .

−−→
ΟΓ.

ϐ) Από τη σχέση −−→ΜΝ =
−−→
ΟΝ−

−−→
ΟΜ, να αποδείξετε ότι −−→ΜΝ = 1

2
−→ΒΓ.

γ) Συµπληρώστε : ΜΝ .. . . ΒΓ και ΜΝ = . . . . ΒΓ. ∆ιατυπώστε
µε λόγια το γεωµετρικό ϑεώρηµα.

Α

Β Γ

Μ Ν

Λόγος µηκών
Γραµµικός
συνδυασµός
Θέση σηµείου

΄Ασκηση 7

Στο τρίγωνο ΑΒΓ το Μ είναι εσωτερικό σηµείο της ΒΓ µε ΜΒ = 3ΜΓ. Θέτουµε �⃗ =
−−→ΑΒ,

γ⃗ =
−→ΑΓ, x⃗ =

−−→ΑΜ.

α) Συµπληρώστε : −−→ΒΜ = . . . . .−→ΒΓ.

ϐ) Χρησιµοποιήστε −−→ΑΜ = −−→ΑΒ + −−→ΒΜ, για να δείξετε ότι x⃗ =
1
4 �⃗ + 3

4 γ⃗.
�⃗

γ⃗

x⃗

Μ

Α

Β Γ
γ) Σηµείο Ν ικανοποιεί τη σχέση −−→ΑΝ = 3

4 �⃗ + 1
4 γ⃗. Να προσδιορίσετε τη ϑέση του σηµείου

Ν στην πλευρά ΒΓ και τον λόγο ΒΝ : ΝΓ.

«Ο καλύτερος τρόπος για να εκτιµήσει κανείς την αξία των µαθηµατικών είναι να

µελετήσει την ιστορία τους.»

Carl B. Boyer, 1906–1976, Αµερικανός µαθηµατικός
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