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∆ιανύσµατα 3ο ϕύλλο εργασίας

Συντεταγµένες στο επίπεδο Καθηγητής : Νικόλαος ∆. Κατσίπης
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Στόχοι Συνδέω σχήµατα και συντεταγµένες. Υπολογίζω διανύσµατα, µέσα και αποστάσεις. Αιτιο-
λογώ παραλληλία και συνευθειακότητα.

Σχολικό ϐιβλίο : παρ. 1.4. Οι αναλυτικές λύσεις γράφονται στο τετράδιο.

Αρχή στο Ο.

i⃗ = (1, 0)
j⃗ = (0, 1).

Από το σηµείο στις
συντεταγµένες του
διανύσµατος.

΄Ασκηση 1

Στο ορθοκανονικό σύστηµα του σχήµατος δίνεται το διάνυσµα u⃗ =
−−→
ΟΑ.
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α) Να διαβάσετε τις συντεταγµένες του Α.
ϐ) Με τη ϐοήθεια του σχήµατος, να συµπληρώσετε :
u⃗ = . . . . i⃗+ . . . . j⃗, u⃗ = ( . . . . , . . . .).
γ) Να σχεδιάσετε από το Ο το v⃗ = −⃗i + 2⃗j και να γράψετε
τις συντεταγµένες του.
δ) Μπορεί το u⃗ να έχει δύο διαφορετικά Ϲεύγη συντεταγ-
µένων στο ίδιο σύστηµα ; Να εξηγήσετε.

Στον y
′
y: x = 0.

Στο 2ο
τεταρτηµόριο :
x < 0, y > 0.

Ελέγχω χωριστά το
0⃗.

΄Ασκηση 2

∆ίνονται Α(t2 − 9, t − 2) και u⃗ = (t2 − 9, t
2 − 5t + 6), t ∈ R. Να ϐρείτε τις τιµές του t ώστε :

α) Το Α να ανήκει στον y
′
y. ϐ) Το Α να ανήκει στο 2ο τεταρτηµόριο.

γ) u⃗ = 0⃗. δ) u⃗ , 0⃗ και u⃗ ∥ y
′
y.

΄Ισα διανύσµατα:
ίδιες αντίστοιχες
συντεταγµένες.

΄Ασκηση 3

∆ίνονται α⃗ = (κ − 2λ, κ) και �⃗ = (3, λ + 1). Να ϐρείτε τους κ, λ ∈ R ώστε α⃗ = �⃗.

Τέλος µείον αρχή:
−−→ΑΒ =
(xB − xA,

yB − yA).

΄Ασκηση 4

∆ίνονται Α(3,−2), Γ(−2,−1) και −−→ΑΒ = (1,−1).

α) Να ϐρείτε το Β. ϐ) Αν −−→ΑΒ = −→Γ∆, να ϐρείτε το ∆.
γ) Αν −−→ΑΕ = 3−→ΕΓ, να ϐρείτε το Ε και να αιτιολογήσετε ότι είναι εσωτερικό σηµείο του ΑΓ.
Να κάνετε σχήµα.

Τράπεζα Θεµάτων
21681
Προσαρµογή.

Κέντρο :
κοινό µέσο
των διαγωνίων.

΄Ασκηση 5

Θεωρούµε Α(1, 2), Β(−3, 4) και Γ(2, 5).

α) Να προσδιορίσετε το ∆ από την ισότητα −→∆Γ = −−→ΑΒ.
ϐ) Να εξηγήσετε γιατί το ΑΒΓ∆ είναι παραλληλόγραµµο.
γ) Να υπολογίσετε τις συντεταγµένες του κέντρου Κ. Να κάνετε σχήµα.
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Τράπεζα Θεµάτων
22060
Προσαρµογή.

Μέτρο και
γεωµετρικό
συµπέρασµα.

΄Ασκηση 6

∆ίνονται Α(0, 2), Β(3, 0), Γ(6, 2) και ∆(3, 4). Να τα τοποθετήσετε στο πλέγµα και να
σχεδιάσετε το ΑΒΓ∆.
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α) Να υπολογίσετε τα −→Α∆, −→ΒΓ, −−→ΒΑ και να ελέγξετε ότι
−→Α∆ = −→ΒΓ.
ϐ) Να συγκρίνετε τα µήκη ΒΑ, ΒΓ. Τι είδους τετράπλευ-
ϱο είναι το ΑΒΓ∆; Να τεκµηριώσετε την απάντηση.

|u⃗| =
√

x2 + y2.

Μοναδιαίο :
µέτρο 1.

΄Ασκηση 7

∆ίνεται u⃗ = (4,−3). Να ϐρείτε :
α) Το µέτρο του. ϐ) Το µοναδιαίο διάνυσµα που είναι οµόρροπο του u⃗.
γ) ΄Ολα τα µοναδιαία διανύσµατα που είναι παράλληλα στο u⃗.

Συντελεστής
διεύθυνσης :
λ =

y

x
, x , 0.

Γωνία από τον Οx,
µε ϑετική
(αντιωρολογιακή)
ϕορά:
0◦ ≤ ϕ < 360◦.

΄Ασκηση 8

Να συµπληρώσετε τον πίνακα, σχεδιάζοντας πρώτα τα διανύσµατα από το Ο στο τετράδιό
σας.

∆ιάνυσµα

Συντελεστής

διεύθυνσης
Γωνία ϕ από τον Οx

(1, 1)

(−1,−1)

(0,−2)

΄Ιδιος συντελεστής διεύθυνσης σηµαίνει ίδια γωνία ; Να αιτιολογήσετε.

Συνευθειακότητα:
det(
−−→ΑΒ,
−→ΑΓ) = 0.

΄Ασκηση 9

∆ίνονται Α(−1, 2κ), Β(κ − 1, κ + 2) και Γ(κ, κ + 3), κ ∈ R.
α) Να ϐρείτε το κ ώστε τα Α, Β, Γ να είναι συνευθειακά.
ϐ) Για αυτή την τιµή, να δείξετε ότι το Β είναι µέσο του ΑΓ.

Τράπεζα Θεµάτων
14666
Πράξεις και
διανύσµατα ϑέσης.

΄Ασκηση 10

∆ίνονται α⃗ = (1,−3), �⃗ = (−2,−1), u⃗ = 3α⃗ − 5�⃗ και v⃗ = 5α⃗ − 9�⃗.
α) Να ϐρείτε τις συντεταγµένες των u⃗, v⃗.
ϐ) Αν w⃗ = 2u⃗ − v⃗, να γράψετε το w⃗ ως γραµµικό συνδυασµό των α⃗, �⃗.
γ) Αν

−−→
ΟΚ = �⃗,

−−→
ΟΛ = w⃗,

−−→
ΟΜ = u⃗, να αποδείξετε ότι τα Κ, Λ, Μ είναι συνευθειακά.

«Φτασµένες οι προλήψεις σε µια καθαρότητα µαθηµατική, µας οδηγούν στη ϐαθύτερη

γνώση του κόσµου.»

Οδυσσέας Ελύτης, 1911–1996, ΄Ελληνας ποιητής.

Νικόλαος ∆. Κατσίπης
www.nikolaoskatsipis.gr

2 / 2
Σχολικό έτος 2026–2027

https://subjects.draw.iep.edu.gr/22060-1?unique_identifier=22060&file_type=1
https://subjects.draw.iep.edu.gr/14666-1?unique_identifier=14666&file_type=1

