
Γεωµετρία Α΄ Λυκείου Γενικό Λύκειο Θήρας

1ο κριτήριο ισότητας τριγώνων

Απαντήσεις και αναλυτικές λύσεις Καθηγητής : Νικόλαος ∆. Κατσίπης

Θεωρία
Θέµα Α

Α1. Συµπλήρωση κενών και εφαρµογή

α) Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο οι προσκείµενες στη ϐάση γωνίες είναι ίσες.

ϐ) Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο η διχοτόµος της γωνίας της κορυφής είναι ύψος και
διάµεσος.

γ) Οι γωνίες ισόπλευρου τριγώνου είναι ίσες.

δ) Κάθε σηµείο της µεσοκαθέτου ενός ευθύγραµµου τµήµατος ισαπέχει από τα άκρα

του.

ε) Χρειάζεται να ισχύει
BÂΓ = E∆̂Z.

Οι γωνίες αυτές περιέχονται ανάµεσα στις πλευρές AB, AΓ και ∆E, ∆Z, αντίστοιχα.
Εποµένως, µαζί µε τις δύο δοσµένες ισότητες πλευρών, εξασφαλίζουν την ισότητα των
τριγώνων µε το Π-Γ-Π.

Α2. 1ο κριτήριο ισότητας τριγώνων (Π-Γ-Π)

Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες µία προς µία και τις περιεχόµενες σε αυτές
γωνίες ίσες, τότε είναι ίσα.

Προσοχή
Η ίση γωνία πρέπει να περιέχεται ανάµεσα στις δύο αντίστοιχες ίσες πλευρές.
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Απόδειξη
Κριτήριο Π-Γ-Π Θέµα Β

Α

Β Γ
Μ

∆ Ε

Β1. Ισότητα των τριγώνων MB∆ και MΓE

Συγκρίνουµε τα τρίγωνα MB∆ και MΓE. ΄Εχουν :

1. MB = MΓ, αφού το M είναι µέσο της BΓ.

2. B∆ = ΓE, από την υπόθεση.

3. MB̂∆ = MΓ̂E.

Πράγµατι, επειδή AB = AΓ, οι γωνίες στη ϐάση του ισοσκελούς τριγώνου ABΓ είναι ίσες :

AB̂Γ = AΓ̂B.

Οι MB̂∆ και MΓ̂E είναι παραπληρωµατικές των παραπάνω ίσων γωνιών, αντίστοιχα, άρα
είναι ίσες.

Εποµένως, τα τρίγωνα MB∆ και MΓE είναι ίσα µε το κριτήριο Π-Γ-Π.

Συνέπεια
΄Ισες αντίστοιχες
πλευρές

Β2. Ισότητα των γωνιών M∆̂E και MÊ∆

Από την ισότητα των τριγώνων του Β1 προκύπτει ότι M∆ = ME, ως αντίστοιχες πλευρές
τους.

΄Αρα το τρίγωνο M∆E είναι ισοσκελές µε ϐάση ∆E, οπότε οι προσκείµενες στη ϐάση γωνίες
του είναι ίσες :

M∆̂E = MÊ∆.
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